D. HILBERT y W. ACKERMANN

Elementos
de =

[ogica
leorica

n ;

W )

c’ ‘o

e

"' .'-}“- \\\

~ AN TR

.I l% -
ESTRUCTURA Y FUNCION

EDITORIAL TECNOS, S. A. - MADRID



Indice general

PROLOGO DE LA CUARTA EDICION ... ... ... ..o i i il it e i

INTRODUCCION ... ... ... ..o i i e i v i e e e e e
CAPITULO PRIMERO
EL CALCULO DE PROPOSICIONES

§ 1. Introduccién a las conexiones légicas fundamentales ... ... ...
§ 2. Las conexiones proposicionales como funciones veritativas ..:
§ 3. Introduccién de varlables, formas propos1c1onales umversal—

mente validas ... ...
§ 4. Equivalencias; superﬁmdad de conexiones fundamentales
§ 5. Las formas normales conyuntxva y disyuntiva de las expre-

siones ... .. e e e
§ 6. El principio de duahdad
§ 7. Multiplicidad de las formas proposu:mnalcs quc pueden for-

marse con variables proposicionales dadas ... ... ... .
§ 8. Cumphblhdad de una forma pr0p0s1c1onal consecuencias de

axiomas dados ... ...
§ 9. Axiomatica del calculo dc proposmlones
§ 10. El calculo de proposiciones intuicionista ... ... ... ... ... ...
§ 11. El concepto de implicacién estricta ... ... ... ... ... ... ... ..
Ejercicios ... ... ... ... .

CAPITULO SEGUNDO
EL CALCULO DE CLASES

§ 1. Las conexiones de clases y las relaciones entre clases ... ... ...
§ 2. Las expresiones universalmente validas del céalculo de clases.

Pags.

11

16

19
21

25
28

30

33
35
41
48
51

55
59



8

Indice general

Pdgs.

§ 3. Derivacién sistematica de los silogismos aristotélicos tradicio-
nales ... ... .. e s e e e e 10
Bjercicios ... ... ... ... o o e e e e e e e 16

CAPITULO TERCERO
EL CALCULO RESTRINGIDO DE PREDICADOS

§ 1. Insuficiencia del cédlculo estudiado hasta ahora ... .. 79

§ 2. Consideraciones metddicas fundamentales del calculo de pre-
dicados ... ... .. 81
§ 3. Las expresmnes y su vahdez umvetsal 87

§ 4. Un sistema axiomatico para las expresxones umversa]mente vi-
lidas ... ... .. 91
§ 5. Teoremas acerca dcl sxstema axmmanco e 99

§ 6. La regla de sustitucién; formacién de la expreswn contrarla
de una dada; el principio de dualidad . . .. 107
§ 7. La forma normal prenexuada; la forma normal de Skolem .. 110

§ 8 La compatlblhdad la mdependencxa y la completitud del sis-
tema axiomatico ... .. oo 118
§ 9. El cilculo de predxcados con mclusmn de la 1dent1dad ...... 121

§ 10. Axiomatica de teorias cientificas; el clculo multiple de predi-
: cados; sistemas axiomdticos de primero y de segundo grado. 129
§ 11. El problema de la decidibilidad . 138
§ 12. El concepto de «aquel el que», ‘introduccién de funciones. 150
Ejercicios ... ... ... ... ..o 156

CAPITULO CUARTO
EL CALCULO GENERALIZADO DE PREDICADOS

§ 1. Generalizacién del cilculo de predicados mediante adopcién
de cuantificadores para las variables predicado ... ... . 161

§ 2. Introduccién de predlcados de predicados; tratamiento loglco
del concepto de numero ... .. 170

§ 3. Representacién de los conceptos fundamentales de 1a teorfa de
conjuntos en el cilculo generalizado ... ... ... ... ... ... ... 173
§ 4. Las paradojas logicas ... ... ... ... ... ... .. ... 176
§ 5. El cilculo de niveles ... .. 183
§ 6. Aplicacién del calculo de niveles ... ... .. o o o ... 195
BIBLIOGRAFIA ... ... ... ... .. .o o e e 205
INDICE DE AUTORES Y MATERIAS ... ... oo o cer cee e e cen e o 2210



